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5 bV\l\lARIVM. : -"luxtu alin einsden Anctoris odita :.l,udul,, dutumnumtur_ 5
B ‘-»ysbmndtll linearia simplicia completa genoris primi, quae uxmbtanb in algabu—_ .
"eis briom dimensionnm varietatibus, quarumn curvas-sectiones - sint’ c,omca.e, oum

_ - huinsmodi curvae-seetiones ad genera quintum, sextum, vel ootavam ])L.l Llne nii
Shnam pmotm hos msus, iam . rationalitas varietatum cena. est, R
“Omnia hace systemata acquivaient systemati sectionum ypelp]aum om garnm-

K :-_dcm vauetatum, vel ‘alins sectionis eiusdem generis; si vebo seclio sit ‘goneris '
hoctavi, systema asquivalet etiam systemati intersectionum formae oubiuxe gene— SR
e rulls spafil quattnor dimensionum cum quadrieis,

s ‘Bx quo constat omnes. huiusmodi varietates esse umuonulbs, Jlln io,lnm
.I.-cublm non .excepte, do qua questio iam qumquaglnm ‘Lbhmc (lI]l]lb noba, st &
:g,uomenw.e algebncue studwsls : : : B

3

Nella Memona -che,. con lo stesso titolo, & in corso dipubblica~ -
~wione presbo questa Pontificia Accademia delle Scienze, continuo. le
_:-_mle ricerche sulle varietd algebriche a tre dimensioni a curve-sezioni

":'-'.:cmmmche di ‘genere p(My 2% dello spazio Sp.), in particolare pe1 -
' '..0&51 di tuttora dubbia razionalitd, p==5,6,8. : R

: “Fin ‘dal 1908 ho_ dlmostla,ta la. irrazionalite delle due varietd - ge-
_:;uer&h ﬁ[d di S e M3 di Sy (0931 p=38,4; quest’ultima, mi,ersemoue_' :_
-_'genemle d1 une quu.dn(,a 8 dl nna . forma, c,ubm&) (1) Nel 1915 ne ho 3

() Nota 7'mssunfaua della. Memoria pmsontuta dai}’Accademmo Pont;{mlo_'-"' e
; mncesco ‘Severi nel%a Tomatu del 21 febbraio:1948. SRR IR
con S'o;;m aduzme vearield algebriche o t?'e dimensioni aventt tutly i gmwn nuuz,
' « At.m R Aocademm ch Tormo " vol 43 (1907 1908), pag 973 ' :
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:';1_,=_0l\'_"m_‘1c41;1. CADEMLA ..‘jsc_]t_w};'rmu_vm o

du.tu un &lf. " dxmostraaone pm bcmphce, o ho sta,lnhto ult1'os1 cho le:
"~ due detto vm]eba, sono birazionalmente distinte (*).. Un contubuto i

diretto &11’a1g0m(,nto ho portato con un'altra Memoria - doilo stesso
anno (*), mostrando che & razionale ogni varieth a,}ge_brlca,_ a, _L1e;-:_d1~_

. mensioni contenente un sistema lineare semplice di superficie razionali.-
i omdo superiore & tre; e che per -conseguenza la forma cubica ger
nela.le di 8, le cui intersezioni con quadriche formano un. sistema
_rappresentante una MJ di Sy (caso p==13), se non & razionale, non:
:'_eonueno altri sistemi lineari semplici dl superficio 1‘&41011&11 -che di
grado 3. .
- Riprese queste ricerche attorno al 1925, ne ho fatte una oomu-'. _
'_ nicazione preliminare sl Congresso Internazionale dei matematici a
‘Bologna del 1928 (*), Poco dopo, trattando una questione di geometyia .
- della retta dello spazio.a ecinque dimensioni, ho riconosciuto che la,_:'
varielia ME QG s, (p ==8), sezione generica della Grassmaniana delle .-
' rette di S (1), & bn‘amonalmenbe identica alla forma cubica genomh, (]1 i
_;64, clobd alla M3 di &y, gis menzionata (p =13) (7). o
_ Un nuovo gruppo di ricerche & contenuto in due Memorie pub _
__bhca.t(, 11(,g11 anni 19&6»37 (%), Nella prima ho bLU.dlELLD 1 casi 19_0 6 7 _ '; -

1) Ossc? vazioni sopm aleune varictd non razionall aventi fulti i JC?LGM mrth,
g s Atti R, Accademia di Torino », vol. 50 (1914-1915), pag. 1067.
L ®) Swidle varietd alyebriche o tre dimensioni a . superfivic-sezioni nmanadn,
S Anpali di Matematica » (3), vol. 24 (1018}, pag. 49. Vedi anche: «Seritti matu-
: illal.blbl offerti & Banrico D'Ovipio » (Torino, Bocea, 1918), pag. 842, R
{#) Sulle varield algebriche a fre dimensioni qventi tutti { geners nulli, « ALlE
-Oongl internaz. di matematica », Bologna, vol, IV (1981), pag. 115, ' :
A% T Baven, Sulla varield che rappresenta gli spawt subordinafi di dala -
dmaenszonc fmmerst in uno spazio lineare, <« Annali di Matematica » (.3), vol 24
. (191B), peg. 89. o
' (%) Sulle sezioni spagiali della varietd Grassmanniana delle refte dello .sp(rém
a cinque__dwnenswm,_« R. Accademia meel» {G), vol. 11 (1° sem, 1980), pag. 529,
" Le. dné varistd suindicate (M{L di Sy, V di ,5;) sono prive di punti multipli, o .
; -contenwono soltanto bu]_)(}lﬁ(:l@ loro intersezioni {:Ompiete ¢on fmme, B clascunﬂ. >
_di psse vi ¢ un’unica curva fondamentale di prima spocie, di genere uno. .
T Y Su aleune varield algebriche o ire dimensioni avendi cwrve-sezioni cano-
ssiche, Scritti Matematicl offerti a Luiet BerzoLAry, Pavia, Tip, Rossetti, 1936,
pag. 828, Sulle varield aly Jebmche a tre dimensioni @ curve-sesiont cunoniche, «Mom, : 5
- Ry Accademia d'Italia », vel.. VIIT (1987), n.2. Quests due Moemorie, ripetutameite
" citate in seguito, verranno indicate rispettivamento con « Berz.» ¢« Accad. Ib»; -
Lioriseltati principali “della s_ecdnda_ erano gia stati enunciati in una "Noba'.dei_ L




'hopratutto per qua,nto concerne 1 1010 c&rattorl p1‘o1otL1v1._. Nolla, s6-
eonda ‘ho’ dnnostr&to che lo V&lleta MQP-3 d1 S i1 e‘sm{,ono soli.imto

per j) 37, m(,ntr s potova pcnbarc che 1a loro. serle fosa.e 11:{11111{1&1:3..,

'3.3oomc per-le 'superﬁcle a curve-seziont . canoniche Y ® per: jo:-lO
_sono tutte 1&.510113,11, all’infuori forse della M A Sy ( p_..13) - -
_-:mmnento Lo ‘ancora dimostrato che queste varioth, so’contenenti solo
: :3..sup(,1ﬁcle 1010 ‘intersezioni complete con forme, sono pure 1&41011&11
'_._-3101 due - casi #==9,10 (*); e pertanto, la rozionalitd essendo gid stata
_.a,ccerba,ta nella, stessa ipotesi.per p=7 in « Berz. », n.5, 6, 11, 1estfwa
"'_dubbm soltanto quella dei casi p=D5,6,8 (%), e
Nella Memoria di cui trattasi viene esaurita la ricerce pol tre
“icasi suddetm, e stabilito che le ME™ di Sy, per p=5, G, 8 conte-
“nent . soltanto superfieie infersezioni complete con forme, ‘non sono
'.mz.lona,h, sono anche fra loro birazionalmente distinte, pomho
; la,IUJ d1 So(p.2=8) & birazionalmente equivalente alla forma, cublod,
'-g'enémle {ciod priva di 'puhti doppi) di 8y (*), risulte anche accerbaba, o
cdad 31‘1‘&/1011&11&14 di questa forma cubica; questione che si era a,ﬂ"acc,mta o
:_3_L_e}_1a geometnﬂ, algebrica da circa mezzo secolo. La ricerca & fondata, :
;_essenz_ia;l_mento‘ suila determinazione dei sistemi lineari di superficie
di genere uno contenuti nelle varietd suddette; sulle proprietd di
" questisistemi, so segati da forme di ordine n>1, di averec una lines
di ~maultiplicith Zn +1 o un punto isolato di multiplicitd = 2n +1 (%);
'.;.‘,u procedimenti di riduzione successiva di teli sistemi a altri, segati -
"Sﬁ]lm stessa varieth o su una birazionalmente equivalente, da 'forme_-
i ordine inferiore; sulla constatazione infine che questi sistemi si

vidueono ‘s quelli segati sulle stesse M2 o su altre del medesimo
: Llpo, da,gh ipoerpiani, o sulla Vi di 8, dalle quedriche, e sone quindi,

- neiivari casi, differenti fra loro e da quelli contenuti nello spazio Sy

o« JRend, R. Aceademia Linceis (6), vol. 23 (1°sem. 1936), pag. 818, Una comuni- - *
3-6<L/,ione ne -8 stata fatta anche al 1° Congresso dell’« Unione Matematica Imlm- '
‘na» {Firenze, 1937; Atti relativi, pag. 245).

e (1) Enr1euEs, « Read. R, Accaflemla Bologna », vol. 13 {1‘.)08), pag. 28;. bl;—
_'Vth « Atti R, Ist. Veneto» (7), vol. 68 (1908), pag. 256,
: Ny ) S alc?me varietd a tre dimensiont razionali e aventi curve- se/aom ccmu~_ R
. mdte, « Comm. Mathem, Helvetici », vol. 14 (1941- -1942), pag. 20.3 g
SR O e, nltime righe della min Nota uitima, cit. '
Loy Cf il mio lavoro gih eit. doi « Rend. Acc. Lincei», 1030,
_( ) Oy, la mia Nota cit. « Osservazioni ., .., =, pag. L '




GbOmPIO su cm,scunu, d1 quebto curve sono ra,monalmente notl du
.,gruppl ch uno StChSO numero ‘di punti non equwalentl, 8l : 'uo app11
eare. un’ procedunento ubuto da ENRIQUES pe o suparﬁme contenent

g (1) I casi ;d1 supexf:me con )d:itd_iéu}_ato i 5_mu_1tipliqi£__"-2;2)'
pocinssum B semphm._ R s
(%) :Gruppo che'si: coinpone in geneaale dl plu sc}nere co mue, ne_ una; delle'
:;quah «‘5 perd un gluppo aontmuo__nei senso di-S, Lm. _Cf1 la, mm Nots). nel' :
'Accadmma Lingel » (6), vol 15 {10 Sem. 1932}, pag i :
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un fascio di curve ellittiche ()., I! pitt delle volte si incontreranno
anche, sulle singole curve, trasformazioni di prima specie, percid in-
volutorie, ciod serie lineari gi, definite medianto un loro punto doppio,
razionalmente noto. Trasformazioni pitt semplici ancora sono quelle
che risultano dalla proiezione di una Mz per p >3, da un conve-
niente S,.3 in un 8 doppio.

Contrariamente a quanto forse si poteva pensare, per una M~
di Sy il fatto di contonere soltanto superficie intersezioni complete
con forme tende piuttosto a facilitarne, per cosi dire, la razionalita.
Per esempio per p=7 la Mi® di S contenente soltanto superficie
interseziomi complete & raziounale (*), mentre esistono altre My di S
irrazionali e contenenti superficie non del tipo indicato (*). E inenfre
le M Ai 8, contenenti soltanto superficie intersezioni complete
sono tutte razionali per p =9, ne esistono per p=9 o p=18, anche
altre non raziomali, sulle quali il sistems delle sezioni iperpianc &
doppio del sistems lineare di superficie di ordine minimo.

(*) Sulie superficie algebriche che ammettono una serie discontinua di trasfor-
magiond birazionali, «Rend. R. Accad. Lineei» (5), vol. 15 (20 sem, 1906), peg. 6GB.

{#) Cfr. «Berz.», n.11; nonché la mia Nota cit, dei « Comm, Mathem. Ielv. »,
vol, 14, n, 2-4.

(*) « Berz, », n, 12-18,






